
ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ: ΒΑΡΓΕΜΕΤΖΙΔΗΣ ΚΩΝΣΤΑΝΤΙΝΟΣ

ΘΕΜΑ  1ο

Α. Έστω η συνάρτηση   2xxf  . Να αποδείξετε ότι:   x2xf  .
(ΜΟΝΑΔΕΣ  10)

Β. Ας υποθέσουμε ότι κ21  x,..., x,x είναι οι τιμές μιας μεταβλητής X, που αφορά
τα άτομα ενός δείγματος μεγέθους  ν, όπου  κ, ν  μη μηδενικοί φυσικοί αριθμοί με

νκ  .
α) Τι ονομάζεται απόλυτη συχνότητα iν που αντιστοιχεί στην τιμή

 κ,...2,1,i,x i  ; (ΜΟΝΑΔΕΣ  3)
β) Τι ονομάζεται σχετική συχνότητα if της τιμής  κ,...2,1,i,x i  ;

(ΜΟΝΑΔΕΣ  3)
γ) Να αποδείξετε ότι: 1f...ff κ21 

(ΜΟΝΑΔΕΣ  3)

Γ. Αν       27αf  και1x
4
1xf 4  , όπου  α  πραγματικός αριθμός, τότε να βρείτε

την τιμή του  α. (ΜΟΝΑΔΕΣ  6)

ΘΕΜΑ  2ο

Α. Τα αποτελέσματα των εκλογών σε ένα εκλογικό τμήμα δίνονται από τον
παρακάτω (ελλιπή) πίνακα:

Κόμμα xi Συχνότητα   νi Σχετική συχνότητα fi

Α 0,15
Β 150 0,30
Γ 0,35
Δ

Σύνολο

α) Να βρείτε πόσοι εκλογείς ψήφισαν στο τμήμα αυτό.
β) Να βρείτε πόσους ψήφους πήρε κάθε κόμμα σε αυτό το εκλογικό τμήμα.
γ) Να σχεδιάσετε το ραβδόγραμμα συχνοτήτων.

(ΜΟΝΑΔΕΣ  12)
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Β. Δίνεται η συνάρτηση  
2x

10x3xxf
2






α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης  xf .
β) Να βρείτε τα    xflim  καιxflim

2x1x 
.

γ) Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση  xf είναι γνησίως αύξουσα στο διάστημα
 ,2 (ΜΟΝΑΔΕΣ  13)

ΘΕΜΑ  3ο

Δίνεται η συνάρτηση   


   xόπου,
5x4

x3xf 2

2

. Να βρείτε:

α) το σημείο στο οποίο η γραφική παράσταση της f τέμνει τον άξονα xx΄.
(ΜΟΝΑΔΕΣ  4)

β) το  xflim
0x

.

(ΜΟΝΑΔΕΣ  4)
γ) την παράγωγο της συνάρτησης f.

(ΜΟΝΑΔΕΣ  4)
δ) τα διαστήματα μονοτονίας της f.

(ΜΟΝΑΔΕΣ  4)
ε) τις θέσεις και τις τιμές των τοπικών ακροτάτων της f αν υπάρχουν.

(ΜΟΝΑΔΕΣ  4)
στ) Να δείξετε ότι η εφαπτομένη της καμπύλης της f στο σημείο   0f,0A είναι ο

άξονας xx΄. (ΜΟΝΑΔΕΣ  5)

ΘΕΜΑ  4ο

Έστω  
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xf

2

α) Αν η f είναι συνεχής στο 1x 0  να δείξετε ότι 4βα 
(ΜΟΝΑΔΕΣ  12)

β) Αν   β2α1f  να δείξετε ότι: 7β  και3 
(ΜΟΝΑΔΕΣ  13)
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